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 توابع مثلثاتی -0
 

 
 .محور اعداد را در نظر بگیرید

               

 

این محور را حول یک دایره مثلثاتی بپیچانیم به هر عدد حقیقی روی محور یک نقطه روی دایره نسبت داده می اگر 

 شود ولی به ها نقطه روی دایره بینهایت عدد حقیقی نسبت داده خواهد شد.

 

 
 

cotبنابراین به هر عدد حقیقی می توان    , tan  , cos  , 𝑠𝑖𝑛   آن عدد را نسبت داد و بدین ترتیب تابعهای مثلثاتی

 تعریف می شوند.

:𝑓تابع  تابع سینوس : 𝑅 → 𝑓(𝑥) با ضابطه  [1,1−] = 𝑐𝑜𝑠𝑥 .را تابع سینوس می گوییم 

 

 

 

 
 

 ویژگیهای تابع سینوس:

  به ازای هر عدد صحیح مانندk   ،   sin(2𝑘𝜋 + 𝑥) = sin 𝑥   پس اگر نمودار تابع  f  را در بازه ی [۴,2𝜋] 

می توانیم هر بازه ای دیگر به  [۴,2𝜋] بدست می آید.)البته به جای بازه ی  Rتکرار کنیم،نمودار تابع روی 

 را جایگزین کنیم.( 2𝜋طول 

  صفر های تابعf  نقطه های𝑘𝜋 .هستند 

 کمترین مقدار تابعf  2 در نقطه هایی به طول  -1برابر𝑘𝜋 −
𝜋

2
 است. 

 ار تابع بیشترین مقدf  2 + در نقطه هایی به طول 1برابر𝑘𝜋 +
𝜋

2
 است. 

 

 

 0          +2           +1            +۴           1-           2-           0-          4- 
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:𝑓تابع  تابع کسینوس : 𝑅 → 𝑓(𝑥)با ضابطه  [1,1−] = sin 𝑥 .را تابع سینوس می گوییم 

 

 

 

 

 
 وس:نویژگیهای تابع کسی

  به ازای هر عدد صحیح مانندk   ،    𝑐𝑜𝑠(2𝑘𝜋 + 𝑥) = cos 𝑥    پس اگر نمودار تابع  f  را در بازه ی

  [۴,2𝜋]  تکرار کنیم،نمودار تابع رویR  بدست می آید.)البته به جای بازه ی[۴,2𝜋]  می توانیم هر بازه ای

 را جایگزین کنیم.( 2𝜋 دیگر به طول 

  صفر های تابعf  نقطه های  𝑘𝜋 +
𝜋

2
 هستند. 

 کمترین مقدار تابعf  در نقطه هایی به طول  -1برابر 𝑥 = (2𝑘 + 1)𝜋 .است 

 ترین مقدار تابع بیشf  در نقطه هایی به طول 1برابر + 𝑥 = 2𝑘𝜋 .است 

 
 

f(𝑥) با ضابطه ی  fتست: اگر نمودار تابع  = 2𝑎 − 𝑏𝑠𝑖𝑛𝑥     و محور طولها  4محور عرض ها را در نقطه ای به عرض

  را در نقطه ای به طول
𝜋

6
a   قطع کند.مقدار    + b  کدام است؟ 

 12د(             1۴ج(                2ب(              6الف(                                    

  

 

 

 

 

f(𝑥)  مثال: اگر = 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑐𝑜𝑠𝑥 .نشان دهید، 

    𝑓(𝑥 + 𝜋) − 𝑓 (𝑥 +
𝜋

2
) = 2𝑓(𝑥)    

 

 

f(𝑥)  با ضابطه ی fمثال: نمودار تابع  = 1 − 𝑠𝑖𝑛𝑥  و دامنه ی  [۴,2𝜋]  .را رسم کنید 
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f(𝑥)   با ضابطه ی fمثال: نمودار تابع  = 𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

4
− 𝑥)   و دامنه ی  [۴,2𝜋]  .را رسم کنید 

 

 

 

 

 

f(𝑥)  با ضابطه ی fنمودار تابع مثال: =
cos 𝑥−| cos 𝑥|

2
 رسم کنید.  [۴,2𝜋]   را روی بازه ی 

 

 

 

 

 

f(𝑥) تابع با ضابطه یمثال: = 0 − 𝑐𝑜𝑠 (𝑥 −
0𝜋

4
 ر بگیرید.ظرا در ن  (

𝐷𝑓   الف( اگر = 𝑅  حداقل و حد اکثر مقدار تابع چقدر است و در چه نقاطی به دست می آید؟پ، 

𝐷𝑓  ب( اگر = [
𝜋

4
, 𝜋]  حداقل و حد اکثر مقدار تابع چقدر است؟ 

 

𝑐𝑜𝑠𝑥    مثال: اگر =
2𝑚+1

4
  و 

0𝜋

4
< 𝑥 <

1𝜋

4
 را مشخص کنید. mحدود    

 

 

 

 

f(𝑥)   با ضابطه ی fمثال: حداقل و حد اکثر مقدار تابع  = 2 + 0𝑐𝑜𝑠2𝑥   .را بدست آورید 

 

 

 

 

𝑓(𝑥)    با ضابطه ی fمثال: حداقل و حد اکثر مقدار تابع  = 4𝑠𝑖𝑛2𝑥 − 4 sin 𝑥  .را بدست آورید 
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 مثال: دامنه ی تابع های زیر را بدست آورید.

   𝑓(𝑥) =
cos 𝑥

1−sin 𝑥
                                                                         g(𝑥) =

√cos 𝑥

√𝑥(𝜋−𝑥)
     


